
专题 1圆锥曲线的方程与轨迹方程
一、考情分析

求圆锥曲线的方程,一般出现在圆锥曲线解答题的第 (1)问,多用待定系数法,通过解方程确定待定系数,
考查频率非常高,也比较容易得分；求圆锥曲线的轨迹方程一般用定义法,有时可用到直接法、相关点法、

交轨法等,难度一般中等或中等以下.

二、解题秘籍

(一)用待定系数法求圆锥曲线的方程

1.求椭圆标准方程的基本方法是待定系数法,具体过程是先定形,再定量,即首先确定焦点所在位置,然后

再根据条件建立关于 a,b的方程组．如果焦点位置不确定,要考虑是否有两解,有时为了解题方便,也可

把椭圆方程设为mx2+ny2= 1(m> 0,n> 0,m≠n)的形式．

2.双曲线标准方程的形式,注意焦点 F1,F2的位置是双曲线定位的条件,它决定了双曲线标准方程的类型.

“焦点跟着正项走”,若 x2项的系数为正,则焦点在 x轴上;若 y2项的系数为正,那么焦点在 y轴上.确定

方程的形式后,然后再根据 a,b,c,e及渐近线之间的关系,求出 a,b的值, 当双曲线焦点的位置不确定时,
为了避免讨论焦点的位置,常设双曲线方程为Ax2+By2= 1(A·B< 0),这样可以简化运算.

3. 如果已知双曲线的渐近线方程 y=± ba x a> 0,b> 0 ,求双曲线的标准方程,可设双曲线方程为
x2

a2 -

y2

b2
= λ(λ≠ 0),再由条件求出 λ的值即可．与双曲线

x2

a2 -
y2

b2
= 1(a> 0,b> 0)有共同渐近线的方程可表

示
x2

a2 -
y2

b2
= λ(λ≠ 0)．

4. 利用待定系数法求抛物线的标准方程的步骤

(1)依据条件设出抛物线的标准方程的类型.

(2)求参数 p的值.

(3)确定抛物线的标准方程.

【例1】(2023届山西省长治市高三上学期质量检测)已知点P 1, 32 在椭圆C：
x2

a2 +
y2

b2
= 1(a> b> 0)上,且

点P到椭圆右顶点M的距离为
13
2 ．

(1)求椭圆C的方程；

(2)若点A,B是椭圆C上不同的两点 (均异于M )且满足直线MA与MB斜率之积为
1
4 ．试判断直线AB

是否过定点,若是,求出定点坐标,若不是,说明理由．



【例2】(2023届广东省开平市忠源纪念中学高三阶段性检测)已知双曲线C: x
2

a2 -
y2

b2
= 1(a> 0,b> 0)的离心

率为
6
2 ,点A 6,4 在C上.

(1)求双曲线C的方程.

(2)设过点B 1,0 的直线 l与双曲线C交于D,E两点,问在 x轴上是否存在定点P,使得PD

⋅PE

为常

数？若存在,求出点P的坐标以及该常数的值；若不存在,请说明理由.

【例3】(2023届甘肃省张掖市高三上学期诊断)已知抛物线C :y2= 2px(p> 1)上的点P x0,1 到其焦点F的

距离为
5
4 .

(1)求抛物线C的方程；

(2)点E(t,4)在抛物线C上,过点D(0,2)的直线 l与抛物线C交于A x1,y1 ,B x2,y2 y1> 0,y2> 0 两点,
点H与点A关于 x轴对称,直线AH分别与直线OE,OB交于点M ,N (O为坐标原点),求证：|AM | =
|MN |.

(二)直接法求曲线轨迹方程

1.直接法求曲线方程的关键就是把几何条件或等量关系翻译为代数方程,要注意翻译的等价性．通常将步

骤简记为建系、设点、列式、代换、化简、证明这几个步骤,但最后的证明可以省略．

2.求出曲线的方程后还需注意检验方程的纯粹性和完备性．

3.对方程化简时,要保证前后方程解集相同,必要时可说明 x,y的取值范围．

【例4】设动点M在直线 y= 0和 y=-2上的射影分别为点N和R,已知MN

⋅MR

=OM 2


,其中O为坐标原

点.

(1)求动点M的轨迹E的方程；

(2)过直线 x- y- 2= 0上的一点P作轨迹E的两条切线PA和PB(A,B为切点),求证：直线AB经过定

点.
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